AA PROPOSICAO SOBRE INCLUSAO DE INTERVALOS
NO R=»

Ernesto Bruno Cossi

| — O‘ resultado do numero 3, abaixo, permite imediata-
i enunciar para os, intervalos fechados do R® a proposicéo
arh 08 intervalos semi-abertos do R®, tem o seguinte enun-

,p = 0,1,2,..., k, sdo intervalos semi-abertos do R se

k
Lcyl,

p=1

v (1)

i i
#llo o8 volumes correspondentes, entdo

k
RS RS

aposigho enunciada acima é, obviamente, conseqiiéncia

mals gerais da Teoria da Medida, porém, desejan-
‘ Aln sem os recursos de tal teoria, como por exemplo,
o o teorema da dependéneia funcional, a proposigio do ni-
apresenta alguma utilidade,
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2 « Lema

“8el = (q, B] C Ry, sex,elese] = (c x,) C R?, entao
QUJ == @3, ‘

Demonstragdo:

Pondo

- (l.“-..,ﬂn), b= (b p---:bn)’ ¢ = (cl""’cn) ex,= (x(i""’xg)’

v
Im (ay byl x.x (ay, b1, 3 = (¢ x9) xx (e X7),

L
"i < %) < byec < x93 i = 1,2,..,n

' »— "Eln. (X?—-a‘{,x‘;-——c‘i’;i =1,2,...,n) > o“‘(]),_o <8<y (2)
- '_-

“E@s;tnn'yn) comy; = X — §,i=12..,n

o8 pois, y, < x%eda (2) y; > x{—,

w‘%. d. (1)) y1 > ay ey > Ci-

ey <) <b e e <y <xpi= 12,
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3. — Proposicao _
“SeK, = [a,,b,],seK, = [a,,b ], p = 1,2,... k, se
Io e (ao / bo]’

2

k k
se |p= (ap,bp] eseK cUKP,enté'\o!° CU!D- A

i J! p=1 p=1
Demonstrag¢do:

1 Admitamos que nao valha a tese, isto é, que exista

X, = (X3-%3) €], tal que x_ & o’ p = 1,2, k.

Sejam

& = (ak...al),b = (b%,...bP),a = (a},...,a%) eb, = (bS,-.-,b3)

e, para cada i = 1,2,...,,n, caso existam b? < x?,

ponhamos
¢ = max (b?; b? <x9) <xp (1)

0, caso ndo existam, tomemos qualquer

l.t_' < xf, i= 1,2,...,n.

| mc L] (cl’u-,cn) e J = (c, XQ),
‘g
| moslremos que

I K » = @, qualquer que seja p = 1,2,..., k.

o {ato, se para algum p tivéssemos

) K, @, considerando dois casos, terfamos:
W < !r' para .l'um’ L] 1|2pu]ﬂ; ou b? > x?'
% Toque dl | - Igimuﬂl




No primeiro caso, pela (1),
. B <y

e pela (2) existe

I“?‘ - (Ilpup zn) L J n P(p 3
i ' |
~ Iato &, para todo i,

Al

‘H]§;<ﬁ<xf (4) e <z, <B} (5),
0 |

 vindo destas, para todo i,

| ¥

ii{‘ b que contraria a (3).
A \“
1

i gt

f

;“»» H <ap (1) ouxt>b (8); |

1) 0 (1) vom
e contraria  (8),

dus e

* No segundo caso, para qualquer i = 1,2,...,n, by > x (6),

" jj que X, @ |, como estamos supondo, devemos ter para algum i,

(6) o (8) so contradizem, logo para algum i, vale a (7).
™
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" porém, pelo lema acima,

'. .‘J‘nlo=¥= @, isto &, existe y & J[]o donde

‘.1 ye| CKeeyeJ, e pela (9) y ¢ K ,p = 1,2,..., k,

'j‘

- 0 que contraria a hipétese.
! ‘
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